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Resumo

Apresentamos o axioma da existência dos axiomas e suas implicações
para sistemas lógicos e além.
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Introdução

1. Este trabalho surgiu do amadurecimento matemático subsequente aos
estudos destes livros [1–11].

Definições

2. Adotamos as seguintes definições.

3. axioma ∶= proposição impossível de ser demonstrada matematicamente,
mesmo com um número infinito de axiomas e regras de inferência.

4. teorema ∶= proposição demonstrada a partir de axiomas e regras de
inferência.

1Todos os autores com suas afiliações aparecem no final deste white paper.
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Dois axiomas excludentes

5. A1: Axiomas existem.

6. A0: Axiomas não existem.

7. Considerando a lógica clássica, ou A1 é verdadeiro, ou A0 é verdadeiro.

Decomposição

8. Tomando A1 como verdadeiro, os axiomas são atômicos, isto é, não po-
dem ser decompostos em unidades menores compostas por outros axio-
mas.

9. Se A0 for verdadeiro, então chamamos algo de axioma simplesmente por-
que não sabemos como demonstrá-lo.

10. Ainda, considerar A0 verdadeiro significa que o que chamamos de axioma
pode, na verdade, ser decomposto em unidades menores de teoremas,
infinitamente.

11. Decomposto, neste contexto, quer dizer que há uma demonstração sub-
jacente ao que inicialmente achávamos ser um axioma.

Axiomas e regras de inferência

12. Um sistema axiomático é um sistema lógico composto por axiomas, con-
forme a definição (3), e por regras de inferência.

Teoremas e regras de inferência

13. Um sistema teoremático é um sistema lógico composto exclusivamente
por teoremas, conforme a definição (4), e por regras de inferência.

14. Se A0 for verdadeiro, então A0 se torna um teorema, podendo ser de-
composto, por meio de regras de inferência, em teoremas infinitamente
menores.



Loops

15. ℓ ∶= loop ∶= sequência de aplicações de regras de inferência em axiomas
ou teoremas, de modo que um mesmo objeto prova a si mesmo.

16. L ∶= loops existem, independentemente de A0 ou A1 serem verdadeiros.

17. É possível construir uma estrutura abstrata A a partir de ℓ, de forma
que a estrutura de A seja independente de ℓ?

18. Se sim, então é possível que as abstrações A sejam utilizadas para de-
monstrar teoremas?

19. A contém informações sobre as regras de inferência?

Regras de inferência

20. Uma regra de inferência pode ser decomposta em unidades menores?

21. Se sim, então existem regras de inferência atômicas, isto é, que não
podem ser decompostas?

22. Seguindo essa linha de raciocínio, podemos igualmente considerar como
axioma a decomposição de regras de inferência, conforme descrito a se-
guir.

23. R1: Regras de inferência podem ser decompostas em unidades menores.

24. R0: Regras de inferência não podem ser decompostas em unidades me-
nores.

Existência

25. A existência é uma definição, um axioma, um teorema, uma regra de
inferência, ou outro tipo de abstração?



Decidibilidade

26. [12–15]

27. Assuma que a matemática seja consistente.

28. Proposições não decidíveis, isto é, proposições verdadeiras que não po-
dem ser demonstradas dentro de um sistema axiomático, diferem da
definição de axiomas (A1) em (5).

29. Na não decidibilidade, conforme o teorema da incompletude de Gödel
[12], o sistema axiomático é considerado finito.

Considerações Finais

30. Em um cenário de inexistência de axiomas, a matemática abandona os
sistemas axiomáticos de forma permanente e passa a operar com sistemas
teoremáticos.

31. A existência de estruturas abstratas construídas a partir de loops lógicos
pode trazer revoluções matemáticas, científicas e filosóficas.

32. Até mesmo as regras de inferência, se puderem ser decompostas (de forma
finita ou infinita), poderão ser analisadas pelos matemáticos e filósofos
quanto ao seu caráter axiomático.
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