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SPOJRZENIA W KIERUNKU MATEMATYKI

J. Dadaczyniski, Matematyka w oczach filozofa. Jedenascie arty-
kutow z filozofii matematyki, Rozprawy OBI, OBI-Biblos, Krakéw —
Tarnéw 2002, ss. 256.

Najnowsza ksigzka Jerzego Dadaczyriskiego wzbogaca zbidr roz-
praw OSrodka Badan Interdyscyplinarnych o kolejna pozycje porusza-
jaca kwestie przynalezace do filozofii matematyki. Na wstepie warto
postawi¢ pytanie, dlaczego tematyka ta stanowi wazng cze$¢ zainte-
resowan badawczych OBI. Wszak z jednej strony tak wielu matema-
tykéw deklaruje otwarcie swa nieche¢ wobec filozofii, a z drugiej
strony wielu filozoféw uwaza t¢ dziedzing badari po prostu za jedng
z wielu gafezi filozofii zajmujacych si¢ pewnymi szczegétowymi dzia-
fami nauki. Uwazna lektura pracy J. Dadaczyniskiego pozwala znalez¢é
wskazowki, umozliwiajace wtasne poszukiwania odpowiedzi na pyta-
nie, dlaczego matematyka jest dyscypling bardzo interesujaca z filozo-
ficznego punktu widzenia. Zanim pozwole sobie zaprezentowaé owe
argumenty, najpierw skrétowo przedstawie tre§¢ omawianej pozycji.

Jak wskazuje podtytul, ksigzka J. Dadaczyniskiego jest zbiorem je-
denastu artykuléw z filozofii matematyki, ktére zostaty napisane w la-
tach 19942000. Blizsza lektura wskazuje, ze treS¢ wickszosci z nich
grupuje sie¢ wokot pewnych probleméw wywolujacych kryzysy w ma-
tematyce. Zaprezentowano tu problem nieskoriczono$ci, ktéry dopro-
wadzil do kryzysu w matematyce antycznej i do przetomu w matema-
tyce XIX wieku. Obok niego badania podstaw matematyki ujawnity
niezwykle ptodne filozoficznie problemy — antynomie i problem nie-

“UWAGA: Tekst zostal zrekonstruowany przy pomocy Srodkéw automatycz-
nych; mozliwe sa wigc pewne bledy, ktérych sygnalizacja jest mile widziana
(obi@opoka.org). Tekst elektroniczny posiada odrebng numeracj¢ stron.
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zupelnosci systemow aksjomatycznych (udowodniony przez Godla).
Wokoét nich toczy sie w wiekszosci refleksja filozoficzna prezentowana
w tej pracy. Fakt, Ze mozemy wskaza¢ realne problemy lezace u pod-
staw dociekarn filozoficznych nastraja optymistycznie co do mozliwosci
i potrzeby takich badari. Wszak nie bez racji wskazywal K.R. Popper
w Domystach i refutacjach, ze u zrédet kazdej sensownej filozofii
muszg leze¢ jakie$§ problemy powstajace poza nig (por. K.R. Popper,
Domysty i refutacje, PWN, Warszawa 1999, s. 124).

Struktura pracy powoduje, ze problematyka nie jest przedstawiana
spos6b spéjny i calo§ciowy. Mozna poréwnac jg do o§wietlania z r6z-
nych stron tego samego ogdlnego problemu — kazda préba wydobywa
coraz to inne aspekty i buduje powoli obraz catosci.

Autor rozpoczyna od problematyki nieskoiczonoSci. W pierwszym
artykule prezentuje on histori¢ koncepcji nieskoriczono$ci w matema-
tyce i filozofii antycznej i ukazuje jej rewolucyjny wpltyw na dwczesna
matematyke. Kolejny artykul prezentuje nastepny krok, ktéry zostat
wykonany w problematyce nieskoriczono$ci — ukazane zostalo na
jakiej drodze Sw. Augustyn, jako pierwszy mysliciel, doszedl do ak-
ceptacji istnienia aktualnie nieskoficzonego zbioru liczb naturalnych.
Problemu nieskoriczonosci dotyka réwniez szésty z kolei artykul pt.
Heurystyka teorii mnogosci Georga Cantora. Ukazujac inspirowane fi-
lozoficznie zalozenia heurystyczne i rekonstruujac ich wptyw na prace
Cantora, J. Dadaczynski przedstawil droge, ktéra doprowadzita do no-
woczesnego rozwigzania problemu nieskoiczono$ci na gruncie mate-
matyki.

Kolejne trzy rozdzialy przyblizaja bardziej i mniej znane prace
Bernarda Bolzana (1781-1848). Pierwszy z nich ukazuje poglady pra-
skiego matematyka na metod¢ matematyki, ktére antycypowaty wiele
waznych odkry¢. Co istotne, prace Bolzana przygotowaly grunt pod
badania podstaw matematyki, ktére doprowadzily do rewolucyjnych
zmian pogladéw na te dziedzine. Interesujgca jest filozoficzna pod-
budowa, jaka Bolzano przyjal explicite dla swoich badani. Przyktad
ten pokazuje, ze w praktyce nawet prace w nierewolucyjnym okresie
rozwoju matematyki nie musza stroni¢ od kontekstu filozoficznego.
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Nastepny artykut ukazuje stosunek Bolzana do filozofii matema-
tyki 1. Kanta zawarty w pracy praskiego matematyka z 1810 roku.
Przedstawione zostaly oryginalne rozwigzania i przyczyny, dla ktérych
Bolzano zmienit p6Zniej swe poglady na status wiedzy matematycznej,
uznajac zdania matematyczne za analityczne. Dadaczyriski sugeruje,
ze zbiezno$¢ pogladéw Bolzana i Fregego nie jest przypadkowa, po-
niewaz to wlasnie praski matematyk prowadzit jako pierwszy badania,
ktére podjete nastgpnie niezaleznie przez Fregego doprowadzity do
sformutowania i realizacji programu logicyzmu.

Kolejny rozdziat zatytulowany Czy Gottlob Frege pierwszy zdefi-
niowat liczby naturalne? stanowi poglebione studium tego zagadnie-
nia. W $wietle odnalezionych dokumentéw okazuje si¢ bowiem, ze
Bolzano jako pierwszy podat definicje liczb naturalnych, ktéra byla
koniecznym krokiem w XIX-wiecznym programie unifikacji mate-
matyki. Jednakze pytanie, czy Bolzano antycypowatl idee logicyzmu
pozostato otwarte.

Zblizong tematyke podejmuje réwniez 6smy z prezentowanych
w tym zbiorze artykuléw. Ukazuje on zwigzki pomiedzy pracami in-
nego wielkiego matematyka — G. Cantora a ideg logicyzmu. Tym ra-
zem Dadaczyniski formutuje konkretne wnioski: ,,tworca teorii mnogo-
Sci nie tylko prezentowat przekonanie o mozliwosci systematyzacji ma-
tematyki znanej w dziewietnastym wieku, ale réwniez w istotny spo-
s6b przyczynit si¢ do rzeczywistego przeprowadzenia tej idei w prak-
tyce badawczej” (s. 197).

Koncepcje natury matematyki prezentuje natomiast siédmy artykut
zawarty w tej pracy. Analizy ukazuja, iz Cantor ostatecznie uwazal,
7e ,,czysta matematyka jest niczym innym jak czystq teorig mnogosci”
(s. 145). Interesujaca jest rdwniez stworzona przez niego koncepcja,
ze teoria mnogosci jest ontologiq formalng.

Ostatnie trzy rozdzialy dotycza klasycznych kierunkéw badan pod-
staw matematyki, ktore ksztattowaly si¢ pod koniec XIX i na poczatku
XX wieku. Dadaczynski rekonstruuje logiczny cigg badan, ktére do-
prowadzity do powstania kryzysu w badaniach podstaw matematyki
spowodowanego odkryciem antynomii teoriomnogos$ciowych. Autor
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twierdzi, Ze wlasnie ta sytuacja problemowa i préby jej rozwigzania
doprowadzily do wylonienia si¢ trzech zasadniczych kierunkéw ba-
dani podstaw matematyki. J. Dadaczynski wskazuje rowniez role, jaka
odegrala w tym procesie koncepcja matematyki Kanta. Przeprowa-
dzona analiza ukazuje, ze byla ona punktem odniesienia dla twércéw
logicyzmu, intuicjonizmu i formalizmu.

Ostatni z artykuléw porusza niezwykle interesujacy problem, czy
mozna w sposéb pozytywny uzasadni¢ stanowisko z zakresu ontologii
matematyki poprzez odwotanie si¢ do wynikéw nauk empirycznych.
Dadaczynski porusza ten problem na przykladzie koncepcji H. Me-
schkowskiego, ktéry probowat uzasadnia¢ skrajny realizm (platonizm)
przy pomocy psychologii analitycznej C.G. Junga. Meschkowski do-
konal utozsamienia obiektéw matematycznych z archetypami istnie-
jacymi w zbiorowej nie§wiadomosci. Analiza Dadaczynskiego odsta-
nia watpliwe elementy takiego podejScia i wskazuje, ze préba ta nie
rozwiazuje problemu, lecz , Tprzesuwat tylko t¢ problematyke do za-
kresu ontologii hipotezy archetypéw i nieSwiadomosci kolektywne;j”
(s. 256).

Po prezentacji treSci omawianej pracy nadszed! moment, w kt6-
rym nalezy powrdci¢ do postawionego na poczatku problemu: dla-
czego matematyka inspiruje filozofow? Uwazam, ze lektura ksiazki
Dadaczynskiego sktania ku odpowiedzi, ze sa to: problemy i metoda.
Sztandarowym przyktadem problemu inspirujgcego zaréwno badania
matematyczne, jak i filozoficzne jest wspominana kwestia nieskon-
czono$ci. Uwazam, ze problem ten przekracza ramy pojedynczej dys-
cypliny — wymusza on w pewien sposéb konieczno$¢ siegania do
r6znych, niekiedy bardzo odlegtych dziedzin poznania. Artykut o heu-
rystyce teorii mnogosci ukazuje piekny przykiad wykorzystania przez
Cantora przestanek filozoficznych i teologicznych w matematycznej
probie rozwigzania zagadniefi zwigzanych z nieskoriczonoscig. Do-
dajmy — proébie, ktéra okazata si¢ niezwykle owocna dla dalszego
rozwoju matematyki i myslenia o nieskoriczonosci.

Drugim Zrédlem inspiracji filozoficznych jest sama metoda ma-
tematyki. Poprzez swoja wyjatkowos¢ posroéd wszystkich wysitkéw
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poznawczych cztowieka, matematyka od najdawniejszych czaséw bu-
dzifa wielki szacunek i podziw kolejnych pokoleri badaczy, prowadzac
ich niekiedy nawet ku religijnej czci, jak to bylo w przypadku szkoty
pitagorejskiej. W omawianym zbiorze znajdziemy np. filozoficzne roz-
wazania B. Bolzana, inspirowane wlasnie ta specyficzng metoda. Moz-
liwos¢ przezycia intelektualnej przygody przy poszukiwaniu kolejnych
przyktadéw loci philosophi w matematyce pozostawiam Czytelnikowi.

Warto zapytaé jeszcze, jak Dadaczyriski rozumie miejsce filozo-
fii w stosunku do matematyki. Na samym poczatku Wistepu zaznacza
on, ze ,,matematyke uprawia si¢ jako dyscypling autonomiczng, nieza-
lezng od jakiejkolwiek filozofii” (s. 9). Miejsce filozofii rezerwuje za$
dla debat toczacych sie wokdét matematyki w momentach kryzysowych
(por. s. 9). Trzeba przyznal, ze dobér materiatu przyjety w omawia-
nym opracowaniu zdaje si¢ potwierdzac t¢ tez¢, jednakze doktadniej-
sza lektura pokazuje, ze filozofia matematyki tworzona jest nie tylko
w okresach debat wokét sytuacji kryzysowych. Prezentowana postaé
B. Bolzano, czy wielokrotnie wspominany I. Kant, tworzyli swoje kon-
cepcje w momentach, ktére powszechnie nie sg wiazane z kryzysami
w matematyce. W Swietle tego uwazam, ze teza Dadaczynskiego jest
tylko pewnym uzytecznym przyblizeniem.

Trzeba przyznaé, ze ksigzka J. Dadaczyniskiego jest bardzo war-
toSciowa i wypelnia istotng luke w dziedzinie opracowan z filozofii
matematyki, niestety nie jest ona pozbawiona wad. Po pierwsze uklad
ksiazki, bedacej zbiorem réznych artykutéw, powoduje w naturalny
sposéb jej ,.fragmentaryzacje”. Po drugie ksiazka obfituje w intere-
sujace (i nierzadko inspirujace do whasnych rozwazan filozoficznych)
przypisy, ktore niestety czesto sg tak dlugie, Zze wprowadzaja wiele
pobocznych watkéw, w ktérych stosunkowo tatwo mozna si¢ pogubic.
Rekordowy przypis na stronach 156-159 (skadinad jeden z najbardziej
interesujacych z punktu widzenia filozofa przyrody) jest trzykrotnie
dluzszy od podrozdziatu w ktérym wystepuje. Jako wade tej publikacji
poczytuje réwniez brak ttumaczen cytowanych w przypisach tekstow.
Czytelnik zmuszony jest do operowania trzema jezykami: niemieckim,
angielskim i facinskim.
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Na koniec trzeba dodaé, ze nie jest to praca tatwa, gdyz wymaga
od Czytelnika szerokiej wiedzy z filozofii matematyki i z samej mate-
matyki. Bogaty zas6b wiedzy z tych dziedzin jest warunkiem koniecz-
nym, aby méc swobodnie poruszaé si¢ wsrdd réznorodnych zagadnien
zaprezentowanych w omawianej ksigzce.

Pawet Polak



