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Proofs and Refutations, (Lakatos 1976) este scrisa ca o serie de dialoguri socratice
intre un grup de elevi care dezbat demonstratia caracteristicilor Euler definite pentru
poliedre. In carte sunt explicate multe idei logice importante, accentudndu-se pe ideea de
euristicd pozitivi. Cartea include doui anexe. In prima, Lakatos di exemple ale procesului
euristic in descoperirea matematici in special si in cea stiintific in general. In al doilea
rand, el contrasteaza abordarile deductiviste si euristice si ofera analize euristice ale unor
concepte de "dovezi”.

Desi cartea este scrisa ca o naratiune, se dezvolta o metoda reala de investigare,

cea a "dovezilor si refutarilor":
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1. Daca aveti o conjecturd, incercati sa o dovediti si sa o refutati. Controlati cu
atentie dovezile pentru a pregati o listi de premize non-triviale (analiza
dovezii); gasiti contraexemple atat pentru conjectura (contraexemple globale)
cat si pentru premizele suspecte (contraexemple locale).

2. "Metoda de incorporare a premizelor": Daca aveti un contraexemplu global,
renuntati la conjecturd, adaugati la analiza dovezilor o premiza/lema potrivita,
care va fi refutata de contraexemplu, si inlocuiti conjectura la care ati renuntat
cu una imbunatatita care incorporeaza aceasta premizi/lema ca o conditie. Nu
permiteti ca o refutare si fie respinsi ca un monstru. Incercati si faceti toate
"premizele/lemele ascunse" explicite.

3. Daca aveti un contraexemplu local, verificati dacid nu este, de asemenea, un
contraexemplu global. Daca este, puteti aplica cu usurinta regula 2.

4. Daca aveti un contraexemplu care este local dar nu global, incercati sa va
imbunatatiti analiza dovezilor prin inlocuirea premizei/lemei respinse
("vinovate”) cu una nefalsificata.

5. "Cresterea continutului prin evaluarea/intuitia deductiva": Daca aveti exemple
de orice fel, incercati sa gasiti, prin evaluare/intuitie deductiva, o dovada mai
profunda la care nu mai sunt contraexemple.

Aceastd modificare a dovezii poate fi interpretata ca pastrarea structurii generale

a dovezii si modificarea doar a unei parti din dovada care a fost refutata de
contraexemplele locale sau, mai radical, elaborarea unei dovezi mai profunde care este

complet diferita de dovada originala.
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Figura 1: Reguli euristice in dovezi si refuzatii (Komatsu 2012)
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In stiint3, acelasi model euristic (unul frecvent intalnit in matematici) are un rol

important:

1. Se propune o problema. O solutie este prezentata sub forma unei conjecturi
naive (conjectura primitiva).

2. Dovada (un experiment sau argument brut, descompunand conjectura
primitivd in subconjecturi). Conjectura naiva este explicatd si refutata.
Explicatia este analizatda in leme, iar lemele sunt incorporate in conjecturile
naive. Rezultatul este o teorema irefutabila.

3. Apar contraexemple "globale" (contraexemple la conjectura primitivd) care
sunt urmarite punctual.

4. Re-examinarea dovezii: este reperatd "lema vinovata" la care contraexemplul
global este un contraexemplu local. Aceastad lema vinovata a ramas pana atunci
"ascunsa" sau poate a fost identificata gresit. Acum este explicita si incorporata
in conjectura primitiva ca o conditie. Teorema - conjectura imbunatatita -

inlocuieste conjectura primitiva cu noul concept generat de dovezi ca o

caracteristica a sa de prima importanta.



5. Dovezile altor teoreme sunt examinate pentru a vedea dacd lema nou
descoperita sau noul concept generat de dovezi au loc in ele: acest concept
poate fi gasit la intersectiile diferitelor dovezi si, astfel, se dovedeste a fi de
importanta fundamentala.

6. Consecintele acceptate pana in prezent ale conjecturii originale si refutate sunt
verificate.

7. Contraexemplele sunt transformate in noi exemple - se deschid noi domenii de
cercetare. Refutatiile locale totale conduc la teorii rivale.

8. Dupa punctul de saturatie: respingerea.
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